Zum Gedenken an Hans Fitting.

Von HANS ZASSENHAUS 1n Hamburg.

Mit 1 Bildnis.

Am 15. Juni 1938 verschied nach lingerer Krankheit Hans FFitting.

Mit ihm ist ein hochbegabter,

gen Jahren dahingegangen.

Hans Fitting wurde am
13. November 19o6 in Miin-
chen-Gladbach als Sohn des
Studienrats Professor Dr,
FriedrichFitting geboren.
Der Vater, selbst Mathema-
tiker und seines Sohnes eige-
ner Lehrer, erkannte dessen
grole Begabung friithzeitig
und forderte sein Verstand-
nis fiir Mathematik weit tiber
das 1n seinem Alter tibliche
Maf3 hinaus. Fitting stu-
dierte Mathematik, Physik
und Philosophie an den Uni-
versitaten Tiibingen und Got-
tingen. Im Jahre1932 promo-
vierte er in Gottingen zum
Dr. phil. Von 1932 bis 1934
war er als Stipendiat der
Notgemeinschaft der Deut-
schen Wissenschaften an den
Mathematischen Instituten
der Universititen Gottingen

ideenreicher Mathematiker in noch jun-

A

Hans Fitting.

und Leipzig tiatig. Im April 1934 kam

Fitting nach Konigsberg, wo er zuerst als wissenschaftliche Hilfs-

kraft, spiater als Assistent im Mathematischen Seminar arbeitete. Im

April 1936 wurde seine Habilitation von der Naturwissenschaftlichen

Fakultit der Universitat Konigsberg ausgesprochen, und am 1. Novem-

ber 1937 wurde er zum Dozenten fiir das Fach Mathematik ernannt.

Fitting hat in Konigsberg Vorlesungen aus den verschiedensten
Jahresbericht d. Deutschen Mathem.-Vereinigung. XLIX. 1. Abt. Heft 2 "
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Gebieten der Mathematik gehalten, die sich alle durch groBe Ge-
nauigkeit auszeichneten.

Als Mathematiker verfolgte Hans Fitting in seiner besinnlichen
und zdhen Art die von ihm erfaten Ideen bis in ihre letzten Konse-
quenzen hinein und gelangte auf diesem Wege zu klaren und grund-
legenden Ergebnissen. Die den Fittingschen Arbeiten iiber Algebra
und Gruppentheorie zugrunde liegende Auffassung betrachtet die
Siatze iiber hyperkomplexe Systeme als Aussagen iiber spezielle
Abelsche Gruppen mit Operatorenbereich. (verallgemeinerte Abelsche
Gruppen). Dann ergibt sich die Aufgabe, die Strukturtheorie der hyper-
komplexen Systeme einzuordnen in eine -allgemeine Theorie der ver-
allgemeinerten Abelschen Gruppen. Die dabei gewonnenen Beweis-
methoden werden dann dazu dienen, neues Licht auf die Gruppen-
theorie iiberhaupt fallen zu lassen, denn man kann sogleich fragen, auf
welche Operatorenbereiche beliebiger Gruppen sich die Theorie iiber-
tragen 14Bt. — Diese Auffassung ist zuerst von Krull und E. Noether
entwickelt worden. Die sich aus ihr ergebende gruppentheoretische
Aufgabe hat als erster Fitting in seiner Dissertation?) erfolgreich
gelost.

Fitting erkennt, daBl es sich um Struktursidtze iiber assoziative,
den 1-Operator enthaltende Operatorenringe Abelscher Gruppen, in
denen der Doppelkettensatz fiir zuldssige Normalteiler erfillt ist,
handelt. Es zeigt sich ndmlich, daB3 der Operatorenring eindeutig in
die direkte Summe zweiseitiger, einfacher Ideale zerfillt. Dann zeigt
sich sehr klar, daB die einfachen Operatorenringe Matrizenringe iiber
primdren Ringen sind. Die primdren Ringe haben ein Radikal, und der
Restklassenring nach dem Radikal ist ein Schiefkoérper.

Fiir beliebige Gruppen treten an die Stelle der Operatorenringe
Abelscher Gruppen die Fittingschen ,,Bereiche' von Operatoren. In
den Bereichen ist die Multiplikation unbeschriankt ausfiihrbar, die
Addition genau dann, wenn die formale Summe wieder ein Operator
ist. Nun bemerkt Fitting, daB fiir Operatorenbereiche, die den
1-Operator enthalten und nur aus Operatoren, die mit jedem inneren
~Automorphismus vertauschbar sind, den normalen Operatoren, be-
stehen, die Struktursdtze erhalten bleiben.

Die zum Beweise der Zerlegungssitze erforderlichen Rechnungen
mit Operatoren reichen im wesentlichen dazu aus, um den Satz von
Remak-Schmidt iiber die Eindeutigkeit der direkten Zerlegung von
Gruppen in unzerlegbare Faktoren bis auf zentrale Automorphismen

1) S. das am SchluB stehende Schriftenverzeichnis.
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zu beweisen, sogar fiir Gruppen mit Operatoren. Dies ist ndher aus-
gefiihrt in 6. Dabei ergibt sich eine einfache Erklarung fiirden Speiser-
schen Dualismus zwischen Kommutatorgruppe und Zentrum bei direk-
ten Zerlegungen.?) Einen allgemeinen Verfeinerungssatz fiir direkte

Produkte analog zu dem von Schreier fiir Normalteilerketten ange-
gebenen gibt es nicht (s. 7).

Die Gruppe der zentralen Automorphismen einer Gruppe wird in
8 untersucht. Wenn die Faktorkommutatorgruppen und Zentren der
unzerlegbaren Faktoren einer endlichen Gruppe bekannt sind, so lassen

sich Ordnung und Struktur der Gruppe der zentralen Automorphismen
explizit angeben.

In der Idealtheorie nichtkommutativer Ringe verwendet Fitting
in fruchtbarer Weise den Begriff der Gleichartigkeit zweiseitiger Ideale,
d. i. der Rechtsisomorphie ihrer Restklassenringe. Unter sehr allge-
meinen Voraussetzungen ergeben sich Sdtze iiber die Eindeutigkeit
der Zerlegung in Primdrideale bzw. Primarhauptideale bis auf gleich-
artige Komponenten (s. 4). Das Verhdltnis des Gleichartigkeitsbe-
griffes zur Elementarteilertheorie wird in 5 untersucht. — In 11 und 12
untersucht Fitting, durch eine Arbeit von Yanaga angeregt, die
Determinantenideale der iliber einem gegebenen Ringe endlichen

Moduln und gelangt dadurch zu einer gruppentheoretischen Auf-
fassung des Normbegriffs.

Die Untersuchungen iiber Gruppen mit Operatoren fiihrten Fitting
schlieBlich in die von Hélder und Schreier begonnene Erweiterungs-
theorie hinein, die er durch eine programmartige Arbeit (10) be-
reicherte. Die Fittingsche Analyse des Baues endlicher Gruppen er-
gibt folgende Tatsachen: Jede endliche Gruppe besitzt einen eindeutig
bestimmten groBten Normalteiler, das Radikal. Eine Gruppe, deren
Radikal 1 ist, heiBt kalbeinfach. Zum Beispiel ist der Restklassenring
einer Gruppe nach dem Radikal halbeinfach. Die kleinsten Komposi-
tionselemente einer halbeinfachen endlichen Gruppe bilden die direkten
Faktoren des groften vollreduziblen Normalteilers, kurz des Kernes der
Gruppe. Die halbeinfache Gruppe ist isomorph zu einer Untergruppe
der vollen Automorphismengruppe des Kernes, welche die Gruppe
der inneren Isomorphismen enthdlt. Die Automorphismengruppe ist
explizit konstruierbar, wenn die Automorphismengruppen seiner ein-
fachen Faktoren bekannt sind. Das Radikal faBt Fitting als Er-
weiterung seines eindeutig bestimmten gréBten nilpotenten Normal-
teilers auf und kann die zugehorigen Faktorensysteme im Normalteiler

—

——

2) Speiser, Theorie der Gruppen von endlicher Ordnung, 3. Aufl. S. 134.
7#
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charakterisieren. — Fiir die Konstruktion der endlichen Gruppen er-
geben sich nun die folgenden drei Einzelprobleme:

I. Alle nichtabelschen einfachen endlichen Gruppen und deren
Automorphismengruppen aufzustellen,

2. passende Faktorensysteme und deren Einteilung in ihre Aqui-
valenzklassen zu finden,

3. die Automorphismengruppen aufléosbarer Gruppen 2zu be-
stimmen, — Probleme, deren klare Formulierung und Beziehung-
gebung wir als das mathematische Vermiachtnis Fittings betrachten

diirfen.
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